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2هندسه   1فصلسؤالات و پاسخ تشریحی سؤالات 

مند. اگر زاویه مرکزی قطاعی از قطاع دایره می ناناحیه ای از درون و روی دایره را، که به دو شعاع دایره محدود است را  -1

دایرة  ROC برابراست با:  ABباشد نشان دهید طول کمان  بر حسب درجه مساوی ,
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را به وسط کمان نظیر یک وتر از آن دایره وصل کند برآن وتر عمود است و ثابت کنید در هر دایره، خطی که مرکز دایره  -2

 کند)فرض و حکم را بنویسید(.آن را نصف می
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 درهردایره  قطرعمود بر وتر ،آن وتر وکمان های نظیرآن وتر رانصف می کند.)با ذکر فرض و حکم( ثابت کنید  - 3

 حل: 

ABDEفرض :          : حکمBHAH   و


 BEAE 

 وصل می کنیم در این صورت داریم : ABمرکز دایره به دو سر وتر  Oاز نقطه 
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ل کند بر آن ثابت کنیددرهر دایره، خطی که مرکزدایره را به وسط وتری از آن دایره که ازمرکز دایره نگذشته باشد، وص -4

 وتر عمود است. )با ذکر فرض و حکم(

BMAMفرض :                  : حکم9021  MM ˆˆ 

 وصل می کنیم در این صورت داریم : ABمرکز دایره به دو سر وتر  Oاز نقطه 
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 ثابت کنید در یک دایره کمان های نظیر دو وتر مساوی ، با هم برابرند . )با ذکر فرض و حکم(  - 5

 حل:

CDABفرض :         : حکمDyCBxA


 

ABCDنقطه  4، مرکز دایره پاره خط هایی به  Oاز نقطه   وصل می کنیم در این صورت داریم : ,,,

DyCBxAOOOCDOAB

CDAB

RODOB

ROCOA
ضضض 

 















21
ˆˆ 

در دایره  - 6 ROC , ،60


AB   10وAB فاصلهO  از وترAB .را به دست آورید 

 که از مرکز دایره به یک وترعمود شود، آن وتر و کمان نظیر آن را نصف می کند پس داریم:دانیم درهر دایره، خطی می
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 صف وتر است بنابراین می توان نوشت:ن 30از طرفی می دانیم در مثلث قائم الزاویه، ضلع مقابل به زاویة 
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OMAMOAOMMOAM   :ˆفيثاغورس

 ثابت کنید اندازة زاویة محاطی نصف کمان مقابل به آن است.  - 7

حل :

نصف کمان مقابل به آن استÂمحاطی است.  حکم : زاویه Âرا در سه مرحله حل می کنیم : فرض: زاویه مسأله

ر این وصل می کنیم د ، بهOالف( اگر یک ضلع زاویه محاطی ، قطری از دایره باشد: از نقطه 

11صورت  داریم :  CAROCOAOAC ˆˆ: 


  

COBاز طرفی زاویه    پس می توان نوشت :می باشد  OAC، زاویه خارجی مثلث ˆ
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وصل کنیم و  Oبه نقطه  Aرأساز  :واقع باشدOب(  اگردو ضلع زاویه محاطی ، در دوطرف نقطه 

 قطع کند. طبق قسمت )الف( داریم: Dامتداد دهیم تا دایر ه را در نقطه 
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 اندازه هر زاویه ظلی، برابر با نصف کمان رو به روی آن است . ثابت کنید  - 8

حل:
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مساوی  د بین آنهار کمان های محدوایره موازی اند اگر و فقط اگاز یک دغیر متقاطع در دون دایره(  ) ثابت کنید دو وتر  -9

 باشند.

 حل :

حکم:     CDABفرض: 
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فرض:          بلعکس:


 BDAC   :حکم CDAB 

 کافی است کافی مراحل انجام شده را به صورت معکوس انجام دهیم. برای اثبات عکس رابطه فوق
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استفاده کنیم.می توانستیم در همان رابطة اول از 

مطلق تفاضل اندازه برابر نصف قدر  اندازه زاویه ای که از برخورد امتداد دو وتر در یک دایره ایجاد می شودثابت کنید   - 10

 دو کمانی از دایره است که به ضلع ها ی آن زاویه محدوداند.

: حل

خارج از دایره قطع می  Aوترهایی از دایره هستند که یکدیگر را در نقطه BDو CEفرض :
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 در این صورت داریم:کنیم رسم میBDموازیرا CFپاره خط 
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و دضل اندازه صف قدر مطلق تفانبرابر  اندازه زاویه ای که از برخورد دو وتر در یک دایره ایجاد می شودثابت کنید   -11

 انی از دایره است که به ضلع ها ی آن زاویه محدوداند.کم

: حل

 درون دایره قطع می کنند. Aوترهایی ازدایره هستندکه یکدیگررا در نقطهBEوCD رض:ف
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ن بر یک دایره برابر قدرمطلق نصف تفاضل دوکما Bو Aثابت کنید زاویه بین دوخط مماس رسم شده از دو نقطه  - 12

 است. Bو Aهایایجاد شده بین نقطه

 حل : 

BE را موازیMA کنیم در این صورت می توان نوشت :می رسم
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در شکل زیر ثابت کنید :  - 13
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